.Elegance is not a dispensable luxury but a quality that decides between success and failure.”
— Edsger Dijkstra

Bevezetés a programozéashoz 1., 2. zarthelyi dolgozat megoldasai
2006. december 5.

Az aldbbi feladatok megoldasa soran allitasaidat indokold! Az indoklasok trividlis tényekre, a tanult definiciokra és a
kimondott tétetelekre hivatkozhatnak. ADatlason vagy gyakorlaton szerepelt barmely allitds felhasznalhato, azonban
az el nem hangzottakat szintén indokolni kell!

1. Feladat

e A={123}R=(x=3),p(5 ={(1,1),(1,2),(2,2),(2,3)}. Vizsgéljuk meg ezen a konkrét példan, hogy milyen
tartalmazasi kapcsolat allhat fefinIf (S R)] és[If(S,—R)] kozott. (5 pont)

Megoldas:
[f(SR)|=0= [-If(SR)| ={1,2,3}, [If(S—R)] = {1}, tehat[If (S -R)] C [~If(SR)] lehetséges.
e Bizonyitsuk be a példa alapjan kijott tartalmazast! (5 pont)
Megoldas:
ac [f(S-R)] = p(§(a) € [-Rl = p(§(a) Z [R[ = a¢ [f(SR)| = ac [-f(SR)]
e Most vizsgéljuk meg, hogy milyen kapcsolat VRS igaz)] és[igaz] kozott! (5 pont)
Megoldas:
[lf(Sigaz)] = Dps)s [igaz| = A= [If(Sigaz)] C [igaz].
e Ez alapjan rakjuk 6ssze a kapcsolat¢glfgaz A (—R)) valamint(igazA (—If (S R))) allithsok kdzétt! (5 pont)

Megoldas:
If(SigazA (-R)) =If(S/igaz) A If (S —R) = igazA = If (S R)

2. Feladat
A altereB-nek.F’ tetsdleges feladaB-n, F pedigA-n.

e Mutassuk meg, hoglf =pra(F’), nem biztositja, hog¥#’ azF feladat kiterjesztettje? (5 pont)
Megoldas:

LegyenA= {12}, B={1,2} x {a,b},F = {(1,2)},F' = {((1,a),(2,a))}. EKkor F =pra(F’), de F’ mégsent
kiterjesztettje, hiszeR kiterjesztettje példaul tartalmazna(e(z b),(2,a)) rendezett part is!

e Lassuk be, hogyhR’-t azF feladat kiterjesztéseként kaptuk, aledr:prA’l)(F) ill. F’ =pry*(F) fennallnak! (10
pont)
Megoldas:
A projekci6 fliggvény és fliggvény eseténiskép és az inverzkép megegyezik, igy csak az egyik allitast sziikséges
bizonyitani. Bizonyitsuk az inverzet! irjuk fel, hogy mit jelghtkiterjesztése:
F' = {(a,b) € BxBlpra((a,b)) € F},
most irjuk fel, hogy mit jelent a tetéfegesH C B x B mellett a projekciéA-ra:
pra(H) = {(a,b) e Ax A|3(@,b') e H: (a,b) = pra((&,b))},
ekkor mar lathatjuk éfl)(F)—et:
pr,<(1>(F) ={(a,b) e BxB|pra((a',b')) € F}. Ez viszont ponf’.

3. Feladat
LegyenDO = (11, S)! Hozzunk ellenpéldat mindkét allitasra:

e p(DO) C p(9? (5 pont)
e p(S) C p(DO)? (5 pont)



Megoldas:
A={12},m=hamisS={(1,<1,2>),(2,< 2,1>)}.
Ekkor p(S) = {(1,2),(2,1)}, p(DO) = {(1,1),(2,2)}, tehat egyik tartalmazas sem igaz.

4. Feladat
A:ZXNXZX%X%

X

n r
S=((k,b,r:=n,x,1;DO(k # 0,IF (2|k: k,b:=k/2,bxb,2 Jk: Kk r:=k—1,rxh))))

¢ Rajzold fel a program stuktogramjat! (5 pont)

k,b,r:=n,x,1
k#£0
2|k
k,b:=k/2,bxb k,r:=k—21rxb

e Milyen pontokat rendel a program(8,5,0,0,0) és(—2,6,—1,1,12) pontokhoz? (10 pont)
Megoldas:
S$(3,5,0,0,0) = {< (3,5,0,0,0),(3,5,1,3,5),(3,5,3,3,4),(3,5,3,9,2),(3,5,3,81,1),(3,5,243 81,0) >}, illetve

S(—2,6,-1,1,12) =
{< (_27 67 _17 17 12)7 (_2765 la _2) 6)) (_2767 174a 3)’ (_25 6a 4a 4a 2)7 (_Za 6a 47 167 l)) (_27 67 643 167 0) >}



